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 Soluţie 
 

1.a) Determinantul matricei sistemului este ( )( )( )1 1 .ab b a a b∆ = − − −  

 b) Sistemul este compatibil determinat dacă 0∆ ≠ . Rezultă { }, \ 0,1 , .a b a b∈ ≠  

 c) Evident rang rangA A≤ . Coloana termenilor liberi este aceeaşi cu a treia coloană a matricei sistemului, deci   

   orice minor al matricei extinse este şi minor al matricei sistemului. Ca urmare, rang rang ,A A≤ deci  

   rang rangA A= , adică sistemul este compatibil, ,a b∀ ∈ . 

2.a) ( )22 2 1 1,f X= + =  polinom care are gradul 0. 

 b) Cum · 1,f f =  f  este element inversabil al inelului [ ]( )4 , ,X + ⋅  şi 1 .f f− =  

 c) Fie [ ]4g X∈ , , 0,g ax b a= + ≠ astfel încât 2 1.g = Rezultă 
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 Obţinem 1b =  sau 3b =  şi 2.a =  

   Obţinem două polinoame cu proprietatea cerută în enunţ: 1 2 1g X= +  şi 2 2 3.g X= +  
 


